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Examenul national de bacalaureat 2026
Proba E. ¢)
Matematica M_st-nat

Model decembrie 2025

BAREM DE EVALUARE SI DE NOTARE

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

* Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acordd punctajul

corespunzator.

* Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari

partiale, in limitele punctajului indicat in barem.

* Se acorda 10 puncte din oficiu. Nota finald se calculeaza prin impartirea la 10 a punctajului

total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL I (30 puncte)
1. b,
= — = 3
=0, 2p
1 ‘-1 40
h=-=8,=b-L = 3p
3 g-1 3
2. | f(0)=4 3p
g(f(0))=g(4)=2025-8=2017 2p
3. | Senoteazd 2* =y >0=>)"-9y+8=0cu solutiile y=1si y=8 2p
Se obtine x=0 s1 x=3 3p
4. 18-k k 18k K 4k
Ta=Ci(V2) (¥8) =ci2 =g 2p
I,,€sQ0s -k ceQ=ki6s51 k<I8=ke {0,6,12,18}, deci sunt patru termeni 3p
rationali
S. | Fie h, inaltimea dusa din varful 4 al triunghiului ABC.
2p
My :2:mhA :—5
A 1 —x-=7
Ecuatia inaltimii din varful 4 este y+5= —E(x -3)=>y= 5 3p
6. | BC>=AC?+AB>~2-AB- AC-cos A= BC =19 3p
2 2 2
cos - AB>+BC*—4C _19 2
24B-BC 38
SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
1.a) | Sistemul este compatibil determinat <> det 4 # 0, unde ‘ 3p ‘
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1 m 2
A=|1 2m-1 3 |,meR
1 m m+3
1 m 2
detd=|1 2m-1 3 |=m’-1
1 m m+3
m2—1¢0<:>meR—{i1} 2p
b) x—y+2z=1
Pentru m = —1sistemul devine { x—3y+3z=1. 2p
X—y+2z=-3
Din prima si ultima ecuatie = 1 # -3, deci sistemul este incompatibil 3p
c) Xo+ Yy, +2z,=1
Pentru m =1 si (x,,¥,,2,) € R’ =< x, +y,+3z, =1, de unde z, =1 2p
X, +y, +4z,=1
. . Xty 4z, =1 . .
Prin rezolvarea sistemului se obtine x, =3 s1 y, =-2 3p
Xy =Yy +35z,=5
2.a) 36 6 6x 6y 36) 6
Xoy=5xy+6x+6y+———==5|xy+—+—+—|——= 2
i yss(y5525]5 P
=5 x( +§j+§( +§j —9—5(x+§j( +§j—§ entru orice x,y R 3
TS T5\UTS ) s\V75)7s0P Y P
b) (xo )oz— 5 x+§ JrE 8 oz=35|5 x+§ JrE —§+9 z+9 5
7 5 4 5) 5 5 4 5) 5 5 5) 5
2p
—25(x+§j( +§)(z+§)—§ entru orice x,y e R
5 y 5 5 5,13 >V
6 6) 6 6 6 6) 6 6| 6
xo(yoz)=xo|S5| y+=||z+=|—=|=5|x+=|| S| y+= || z+= |- =+—= |—=—=
e2) “y 5]( 5) 5} ( sty sj( sj 5 5} 5
6 6 6) 6 . ) ..
=25 x+—|| y+— || z+— |——, pentru orice x,y € R, deci legea de compozitie
5 5 5) 5 3p
,,0_ este asociativa
c) 2
xox:S(erg] —g,xeR
5 5
Legea de compozitie ,,o” fiind asociativa conform punctului b), avem 3p
3
xoxox=25(x+§j —ﬁ,xeR
5 5
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3 3 3
25 x+§ —§:—1<:>25 x+é :lc> x+§ :L, deunde x=-1€Z 2p
5 5 5 5 5 125
SUBIECTUL al I1I-lea (30 puncte)
a) | x=-2 si x=06 puncte de extrem ale functiei = f'(-2)=0 si f'(6)=0
_ 2p
f'(x)= M, pentru orice x € R — {2}
(bx— 2) b
f'(-2)=0<=4b+8-2a=0
f'(-6)=0<36b-24-2a=0 3p
De unde se obtine cd a =6 si b=1
b 2
) Pentru a =6 si b =1 se obtine f(x)zx +6x,xeR—{2} )
P
hm f(x)=—, deci functia fnu are asimptota orizontald spre —oo
2
= lim ——= G = lim x2+_6x:L n=lim| X +6x—x = lim 8x =8
x—>-0  x x>0 x° —Qx X—>—0 x—2 x>0 x — 3p
deci y =mx+n < y =x+8este asimptota oblicad spre —oola graficul functiei f
c _
) Pentru a =6 si b=1 se obtine f'(x)= %,pentm orice x € R—{2} 2p
x—2
f '(x) > () pentru orice x € (—oo, —2] => f'este crescatoare pe (—oo, —2]
f'(x) <0 pentru orice x € [—2,6] - {2} = f'este descrescatoare pe [—2,6] - {2} =
f(-2)=2= f(x)<2 pentru orice x €(—,2) 3p
2.a) 11m(3x —2x+ 1) =1, hm( 2“1“(“1)) =1, f(0)=1, de unde se obtine ca functia /
;3)0 x>0 3p
este continud in x =1
Cum functia f'este continud pe [—2, 4] — {0} , se obtine ca f'este continud pe [—2, 4] , deci
2
/fadmite primitive pe [—2, 4] P
b) g(x):3x2—2x+1,xe[—2,0) deci G jg x)dx x’—x*>+x+c, unde 2
celR
G(-1)=—2=-3+c=2oc=1.
. 32 3p
Deci G(x) =x" —-x"+x+1
¢) | Cum F:[0,4] > R este o primitivé a functiei /', deci
2x 3p
F”(x) =e (2x+3),x € [0,4]
F"(x)>0 pentru orice x [0,4], deci funcia F este convexa pe [0,4] 2p
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